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Soluţii 

 

  11.5  Notînd      =  , rezultă că     cînd     . În continuare limita se scrie 
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Aplicînd de trei ori regula lui L’Hospital avem succesiv: 
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Răspuns. 
  

  
 

 

  11.6.  ) |   | = |    | = √      ⇒  | | =   . 

 ) Presupunem că      ,     astfel încît    =1  ⇒  (   )  (   )  =    ⇒   
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   ) Dacă     este impar, atunci  ( ) conduce la contradicţie:  impar + par =   . 

   )  Fie   – par,         ,   - impar. Să arătăm că     |   
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   Deci nu există      ,     astfel încît    =1. 

 

11.7. Fie punctul iO  centrul cercului iS ,  4,3,2,1i . Vom arăta că punctul 1B se află pe 21AO . Din 

congruenţa tringhiurilor 211 OOB  şi 211 OOA  ( 11BO = 11AO , 12BO = 12AO ) rezultă că 211211 OOAOOB  . 

Unghiurile 212OOA  şi 211O OA  sunt înscrise în cercul S şi se sprigină pe arcele congruente 12AO  şi 22AO . 

Deci 212211 OOAOOB   şi punctul 1B  se află pe 21AO . 

   Analog  4B  se află pe 31AO , 2B - pe 32 AO , 1B - pe 42 AO . Vom afla măsura 214 BBB . Avem:  
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   Analog se demonstrează că celelalte unghiuri ale patrulaterului 4321 BBBB  sunt drepte. 

 

 

 

11.8.  Dacă   satisface relaţia din enunţ, atunci   ( ) =  (  
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 = 1 pentru orice     . 

   Dacă     atunci   ( )    ( ), deoarece f  este injectivă. Se cunoaşte că    
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     Pentru     şi     din  ( )   rezultă  (   )     ( )  +  ( )   ⇔   (   )     ( )   , 

( )      ( ). 

     Avem:   ( )  =  ( )    ,  ( )  =  ( )    =  ( )   , Presupunînd că   ( )  =  ( )       

rezultă   (   ) =  ( )    =  ( )     . Conform metodei inducţiei matematica rezultă că 

  (   ) =  ( )      , pentru ( )      ( ). Din  ( ) şi ( ) rezultă succesiv: 

    ( ) +   =  ( ) =  (   ) =  ( )    ( ) =  ( ) +   +  ( ) +   =   ( ) +  , de unde   ( ) =   şi 

din  ( ) rezultă   (   ) =     , pentru ( )   . Cum  ( ) = , se obţine că   ( ) =  , pentru 

( )    . Funcţia        ,  ( ) =    verifică relaţia din enunţ. 

   Răspuns:       ,  ( ) =  . 

 

 


