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SOLUTII
2

12.1. a) Fie functia h:R—>R, h(x)=cosx+x?—1.Avem h(x)=-sinx+x, h'(x)=0=x=0.

Pentru x>0, h'(x)>0, iar pentru x<0, h'(x)>0, de unde rezultd ca x=0 este punct de minim al

2
functiei h(x). Astfel, h(x)=h(0)=0 pentru orice x € R. Deci, cosle—X? pentru orice X €R.
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b) Pentru x €[0,1] avem cie* 1, de unde cosxe* > cosX 21—%. Astfel, aria figurii este:

Y e(cosl+sinl) 4
A= _[ COS xe* —1+— cosx+smx) X+— || =—2L——.
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12.2. Fie det A, =A,, atunci
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Pe de alta parte, |im(1+%+l+...+%j =00,
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Intr-adevar, In(1+x)<x pentru orice x>0, de unde rezultd In(l+%j <% <In(n+1)-Inn <% .

Avand: In2—-Inl<1, In3—|n2<%, ..... ,In(n+1)—|nn<% si adunand parte cu parte obtinem:

In(n+l)<1+%+...+1 .Cum limIn(n+1) = o rezulta ca |im(l+%+%+...+%j:oo. Deci,

n n n—o

lim =
n—oo 2n_1n|

12.3. : Piciorul 1ndltimii este egal departat de la dreptele suport ale laturile bazei, la distanta 243 de

ele. Patrulaterul din baza piramidei nu poate fi paralelogram.
Fie ABCD baza piramidei, in care AB=BC =8cm, CD=DA=6cm.

Existd doua puncte egale departate de dreptele AB, BC,CD, DA: punctul O,, situat in interiorul
patrulaterului ABCD, si punctul O, , situat Tn exteriorul patrulaterului ABCD (01,02 € BD) si O,

se afla la intersectia bisectoarelor unghiurilor exterioare C si A.
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Daca O, este proiectia inaltimii piramidei, atunci aria bazei este A =p-r,unde r = 2\/§ . Deci,
A = 28./3. Pe de alti parte, aria bazei A =BC- CDSin(D BCD) <BC-CD =48 (cu egalitate Tn
cazul cand [ BCD si [1 BAD sunt drepte). Dar 2843 > 48.

Deci, piciorul inaltimii piramidei este O, . Aria bazei este

A = Ao, + Paco, — Aivo, — Aeoo, =%2\/§-(AB+BC—AD—CD)=J§(8+8—6—6)=4J§..

Atunci volumul piramidei este V =8J3cm®.

12.4. Avem 4J~ f(X) + X2 )dx+1ZSI _108+— Notam : 4/ f (X)+x* = p(X).

«/x +f x
Rezulta
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joz(4p +125jdx_225:0<:>.[02(4p —75p+125jdx:0®I02(p+5)(2p 5) 4= 0. cum
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functia de sub semnul integralei este nenegativa, avem ca p(X) = > =f(x)= i X2



