
A 58-a OLIMPIADĂ DE MATEMATICĂ A REPUBLICII MOLDOVA   

Chişinău, 28 februarie – 3 martie 2014 

Clasa a VIII-a, prima zi  
Soluţii la problemele 8.1 – 8.4 

 

8.1.  Fie *Nn  şi ,
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Determinaţi toate numerele naturale n  pentru care numărul a  este prim.  

Soluţie:  

1) Dacă  ,,2 *Nkkn    atunci                         
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Cum  132 k   şi  a  - prim, rezultă că 
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2) Dacă  ,,12 Nkkn    atunci                 
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 Răspuns: }4,3{n . 

 

8.2.  Determinaţi toate numerele de trei cifre abc care verifică relaţia 

cbacbaabc  292)( 2 . 

Soluţie:  

Din relaţia dată avem: cbacbaabc  292)( 2  2)()(8 cbaba   
2)()(24 cbaba    2)()(24 cbaba   2)(2 mba  şi 182  ba  

}18;8;2{ba  

1) Fie 2ba  şi )(8)( 2 bacba   16)2( 2  c . În acest caz avem: 
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 112abc .  

2) Fie 8ba  şi )(8)( 2 bacba   88  c  0c . În acest caz avem:  
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Se obţin numerele: }170;260;350;440;530;620;710;800{abc . 

3) Fie 18ba  şi )(8)( 2 bacba   144)18( 2  c . În acest caz avem: 
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- caz imposibil. 

Răspuns: }170;260;350;440;530;620;710;800;112;202{abc . 

8.3.   Fie  triunghiul ascuţitunghic ABC cu 0367)(  ABCm .  Punctul M , situat  pe latura 

),(BC este  piciorul  înălţimii duse din vârful ,A  astfel încât .2 AMBC   

Demonstraţi că triunghiul ABC este isoscel. 

 

Soluţie:   

Fie   .0367)(  ABCm  Ducem .}{,,|| EABADAMADBCAD   

Triunghiul DAM  este dreptunghic isoscel şi   45)()( AMDmADMm . 

 Avem  .)()()()( BEMmDEAmDAEmDABm   Rezultă ,DEAD  

EMBM  . Cum  ,2 CMBMADBMEMDEBCAMDM    rezultă  că 

.CMAD   Patrulaterul  ADMC  este paralelogram, de unde   ,45)( ACBm  iar   

.)( BACm   Astfel,  triunghiul ABC este isoscel. 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

8.4.  Demonstraţi, că cel mai mare număr (element) al  mulţimii }3|{ 333 xyzzyxxyzA   

divide suma tuturor elementelor mulţimii date. 

Soluţie: 

Se aplică formula ))((3 222333 bcacabcbacbaabccba   sau formula echvalentă  

  222333 )()()()(
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03333  xyzzyx    0)()()()(
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1 222  zyzxyxzyx   

   0)()()()( 222  zyzxyxzyx . 

Dar 0 zyx , de unde rezultă, că 0)()()( 222  zyzxyx  kzyx  , unde k este o 

cifră nenulă.  

Deoarece zyx ,,  sunt cifre avem: }999;...;333;222;111{A . 

Cel mai mare element al mulţimii A este 999. 

Suma elementelor mulţimii A este:  

999)5999(499545111)9...321(111999...333222111 S . 

Deci, 999)5999(4995 S . 
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