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Solutii

8.5. Fie A=8-[a*+b*+(a—b)*], unde asi b sunt numere rationale. Demonstrati, ci numarul v/ A

este rational.
Demonstratie:

Vom aplica formula a* +b* = (a? +b?)? —2ab?.

A=8-[a* +b* +(a—b)*]=8[(a2 +b?)? — 2a%h? + (a—b)*] =g (a? +b?)? —a%h? + (a—b)* —a%h?] =
—g[(a% +b? —ab)(a? +b? +ab) + ((a—b)? —ab)((a—b)? +ab] =

=g[(a® +b® —ab)(a® +b? +ab) + (a? +b? —3ab)(a® + b* —ab)] =8(a* + b? —ab)(2a* + 2b* — 2ab) =
=16(a? +b? —ab)?

Avem A=8.[a* +b* +(a—b)*]=16(a® +b? —ab)? = A=[4(a’ +b? —ab)]’.

Aratim, i numarul /A este rational:

JA =[4(a +b? —ab)]* = 4(a® +b* —ab) |=4(a? +b? —ab) = JA=4(a?+b? —ab) Q.

Afirmatia este demonstrata.

8.6. Sa se determine toate perechile de numere intregi (X, y) care satisfac relatia:
5-X%—16-X-y+13-y* +2- | x—y|=2.

Rezolvare.

Scriem ecuatia din enunt in forma 0 < (X— 2y)2 + (2x—3y)2 =2- (1—| X—Yy |) :

Rezultd ca 1-|x—-Yy|>20 < |x-y| < 1.

Dar X,y €Z,deunderezultaca | x—y| € {0, 1}.

1) Daca | x—y| =0, atunci Xx=y = y*=1. Obtinem x=y=1sau x=y=—1.

2) Daca | x—y| =1, atunci (x—2y)2 +(2x—3y)2 =0 < x=y=0- contradictie cu egalitatea

| x-y[ =1

Astfel, multimea solutiilor este S ={(1, 1), (-1, -1)}.

Raspuns: S={(, 1), (-1, -1}.



8.7. Fie triunghiul dreptunghic ABC cu m (£ BAC)=90° si m(£BCA) =15°. Pe cateta (AC) si pe
ipotenuza (BC) sunt luate punctele D si, respectiv E astfel, incat m(£BDE)=90° si DE=2- AD.
Aflati masura unghiului ADB
Solutie:
Fie AD=x=AF, unde F e AC este simetricul lui D inraportcu A
Atunci DE=DF =2x. Notim BD=BF =2y, m (£/DBE)=a, m(/BED)=2, a+[=90°.

1) Dacd «>45°, atunci [ <45°, fapt care implicd X>Yy. Atunci m(LADB) =
m(£AFB) > 60°, de unde rezulta m (£ZDBF) <60° sirespectiv, 2Xx<2y sau X<Y. Astfel,
x=y si m(LABD)=30° < m (L ADB)=60°.

2) Dacd « <45°, atunci f>45°, fapt care implicda X <Yy. Atunci m(LADB) =
m(LAFB) <60°, de unde rezulta m (£LDBF) > 60°, sirespectiv, 2x>2y sau X>Y. Astfel, x=y
si m(LABD)=30° < m (£ ADB)=60°.
Raspuns: m (£ ADB) =60°.
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8.8. Rezolvati in multimea R ecuatia:

Solutie:
DVA: xe R\{2; 4;6;8}.
Se scade 1 din fiecare fractie:

8 N 10 N 12 N 14 YN 8 14 10 14 12 14 14 -0
X—8 Xx-6 x-4 x-2 X—8 X—6 X—4 X—2
16x16x16x16x (16x)( 1 1 1)0.

= + +
X— 8 X— 6 X— 4 X—2 —8 X—6 XxX—-4 x-2
1) 16—x =0, atunci x=16.
1 1 1 1 1 1 1 1

2) + + + =0 + + + =0
X—8 Xx—-6 x—-4 x-2 X—8 Xx—-2 X-6 x-4

2x-10 2x-10 1 1
S -90-2)  —ax— O QX_lO)((x—S)(x—Z) ' (x—4)(x—6)j:
3) 2x—10=0=> x=5.

1 1 1 1
4) + =0 + =
X=-8)(x-2) (x—4)(x-6) (x=8)(x—2) (x—4)(x—6)
1 1

S o9 (x5l "

Notim (X—5)? —1=t si obtinem ecuatia %4—%:0 —t=4 = (x-5)?-1=4= x=5+45.

Rispuns: S ={5; 16; 5++/5}.






